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1.1

Inverzne matrice

Neka je A = [a;j],xn kvadratna matrica reda n. Neka je D = detA. Inverzna matrica matrice A je
matrica A~!, za koju vazZi A=' - A = A-A~! = I. Matricu za koju postoji inverzna matrica nazivamo
regularnom. Matricu koja nema inverznu matricu nazivamo singularnom. Potreban i dovoljan uslov
da matrica A ima inverznu matricu je detA # 0. Za inverznu matricu matrice A vazi A~! = delt sad jA.
Algebarski komplement (kofakior) elementa a;; determinante D je izraz A;; = (—1)/D;;, gde je
D;; determinanta koja se dobija iz D izostavljanjem i-te vrste i j-te kolone. Determinanta D;; se

naziva minorom determinante D. Adjungovana matrica matrice A je matrica ad jA = [A;;]1

nxn*
1 3 3
Zadotak 1.1 Dataje matricaA= | 1 4 3 |.OdreditiA~'.
1 3 4
Resenje.
1 33 1 3 3
A=|1 4 3|, detA=|1 4 3 |=164+94+9-12-12-9=25-24=1
1 3 4 1 3 4
4 3 33
(1)1 _ (L 1)2+1 _
A= (-1) 3 4 7 An=(-1) 3 4 3
1 3 1 3
(121 _ _(_1\2+2 _
1 4 1 3
—(_1)143 _ —(_1)2+3 _
Ap=(-1) 1 3 1 Ay =(—1) |3 0
Azz = (—1)*" S
1 4
3 3 7 -3 -3
Az = (—1)*! =-3 A'l=_LladjaA=|-1 1 0
4 3 et
1 3 -1 0 1
Ay = (1) | 3= 0 O




8 Poglavlje 1. Pseudoinverzne matrice

Inverznu matricu matrice A mozemo odrediti i Gauss-Jordan-ova
metoda je u direktnoj vezi sa reSavanjem sistema linearnih algebarskih jednacina. Neka je dat
sistem n linearnih algebarskih jednacina sa nepoznatim xy,xo, ..., Xp:

ayx;+apxy+...+apx, = b
ayxi+apx+...+ayx, = by
amx1+apxy+...+amx, = by,
Matricu A = [a;j|nxn Nazivamo . Kolonu x = [x1 x; ... x,]7 nazivamo
Kolonu b = [by by ... b,]" nazivamo . Matricu B =
[@ij | Djlnx (ns+1) = [A | b] nazivamo . Determinantu D = detA nazivamo

. Matri¢ni zapis prethodnog sistema je Ax = b. Dati sistem ima jedinstveno
reSenje x = A~'b ako i samo ako matrica sistema ima inverznu matricu, odnosno ako i samo ako
je D # 0. Prema , dati sistem ima jedinstveno reSenje ako i samo
ako je rangB = rangA = n. Podsetimo se, A, u oznaci rangA, je red njene najvece
regularne podmatrice. Podmatrica matrice A je matrica koja se dobija od matrice A izostavljanjem
odgovarajucih vrsta i kolona. Matri¢na jednacina A - X = I, gde je A data regularna matrica reda n,
I jedini¢na matrica reda n i X nepoznata matrica reda n, ima jedinstveno reSenje X = A~!. Datu
jednacinu moZemo zapisati:

A-XpnXp ... Xppl=lere ... e,

gde je X|; i-ta kolona matrice X, a ¢; kolona koja ima sve elemente jednake O izuzev elementa u
i-toj vrsti koji je jednak 1, 1 <i < n. Dalje imamo A - [Xil X ... Xin] = [A 'XU A 'Xiz LA 'XUJ'
Prema tome, datu jednac¢inu moZemo zapisati kao n sistema linearnih algebarskih jednacina:

A-XM = €]
A'X¢2 = €
AX, = ey

Odakle dobijamo [X|; X2 ... X|,] =[A"'-e; A7 - e; ... A7l -¢,] = A7, Sa druge strane,
datih # sistema moZemo resavati istovremeno koriS¢enjem elementarnih transformacija vrsta, tj.
[Alerer...e))=[A|1=...2[I|A™"]. U daljem tekstu dajemo kratak pregled o elementarnim
transformacijama vrsta i kolona.

je kvadratna matrica reda n koja na dijagonali ima sve elemente
izuzev na poziciji (i,i), 1 <i < n, jednake 1, na poziciji (i,i) je element u razli¢it od 0, a elementi
van dijagonale su jednaki O; odnosno to je matrica koja se od jedini¢ne matrice razlikuje samo u
jednom elementu na dijagonali i koja je oblika

"1 ... 000 ... 0]
0 1 00 0
E=|0 u 0 0
0 00 1 0
L0 000 1]
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Primetimo da je matrica E regularna i da je njen inverz

1 ... 0 0 0 ... 07
0 1 0 0 0
E'=10 u! 0
0 0 0 1 0
L0 ... 0 0 0 ... 1]

takode elementarna matrica I tipa. MnoZenje sleva matrice A matricom E kao rezultat daje matricu A
kod koje je i-ta vrsta pomnoZena elementom u. MnoZenje zdesna matrice A matricom E kao rezultat
daje matricu A kod koje je i-ta kolona pomnoZena elementom «. Jedini¢na matrica / je elementarna
matrica I tipa, za element ¥ uzmimo 1. matrice A je
mnoZenje jedne vrste matrice A elementom koji je razlicit od 0.
matrice A je mnoZenje jedne kolone matrice A elementom koji je razlicit od 0. IzvrSavanje

elementarne transformacije vrsta (kolona) I tipa matrice A je u stvari mnoZenje matrice A sleva
(zdesna) elementarnom matricom I tipa.

Zatim, je matrica dobijena od jedini¢ne matrice reda n zamenom
mesta i-toj i j-toj vrsti, odnosno to je matrica oblika

1 ... 0 ... 0 ... 01
0 0 1 0
E= :
0 1 0 0
L0 ... 0 ... 0 ... 1]

Datu matricu £ mozemo dobiti i zamenom mesta i-toj i j-toj koloni u jedini¢noj matrici. Matrica
E je regularna i njen inverz je ona sama. MnoZenje sleva matrice A matricom E kao rezultat daje
matricu A kod koje su i-ta i j-ta vrsta zamenile mesta. MnoZenje zdesna matrice A matricom E kao
rezultat daje matricu A kod koje su i-ta i j-ta kolona zamenile mesta. Otuda zakljucujemo da je
E? =1, tj. da je matrica E sama sebi inverz. matrice A je
zamena mesta dvema vrstama date matrice. matrice A je
zamena mesta dvema kolonama matrice A. Izvr§avanje elementarne transformacije vrsta (kolona)
II tipa matrice A je mnoZenje matrice A sleva (zdesna) elementarnom matricom II tipa.

je kvadratna matrica reda n koja na dijagonali ima sve elemente
jednake 1, na poziciji (i, j) proizvoljan element a, i sve ostale elemente jednake 0; odnosno to je
matrica koja se od jedini¢ne matrice razlikuje samo u jednom elementu van dijagonale i oblika je

r1 ... 0 ... 0 ... 07

0 1 a 0
E =

0 0 1 0

L O 0O ... 0 1 |
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Primetimo da je matrica E regularna i da je njen inverz

1 ... 0 ... O ... 07

0 1 —a 0
E~ = :

0 0 1 0

0 ... 0 ... 0 .. 1]

takode elementarna matrica III tipa. MnoZenje sleva matrice A matricom E kao rezultat daje
matricu A kod koje je i-ta vrsta zamenjena zbirom i-te vrste i j-te vrste pomnoZene sa a. MnoZenje
zdesna matrice A matricom E kao rezultat daje matricu A kod koje je j-ta kolona zamenjena zbirom
Jj-te kolone i i-te kolone pomnozZene sa a. matrice A je
zamena jedne vrste matrice A sa zbirom te vrste i neke druge vrste pomnoZene brojem.

matrice A je zamena jedne kolone matrice A sa zbirom te kolone i
neke druge kolone pomnoZene brojem. IzvrSavanje elementarne transformacije vrsta (kolona) III
tipa matrice A je u stvari mnoZenje matrice A sleva (zdesna) elementarnom matricom III tipa.

Elementarne matrice I, II ili III tipa dobijamo primenom elementarnih transformacija vrsta
(kolona) I, II ili III tipa na jedini¢nu matricu /. je elementarna matrica I, II
ili 11 tipa. je elementarna transformacija vrsta I, II ili III tipa.

je elementarna transformacija kolona I, II ili III tipa.

Matrice A; 145 su ako se matrica A, moze dobiti od matrice A; primenom
konacénog broja elementarnih transformacija vrsta. Matrice A; i A su ako
se matrica A, moze dobiti od matrice A; primenom konacnog broja elementarnih transformacija
kolona. Matrice A; i Ay su , U oznaci A; & A,, ako se matrica Ap moZe dobiti
od matrice A; primenom kona¢nog broja elementarnih transformacija vrsta i kolona. Odnosno,
matrice Aj 1 A su vrsta-ekvivalentne ako postoji konacan niz elementarnih matrica Py, P, ..., P,
takvih da vazi A, = P,...P,PiA;. Matrice A; i A; su kolona-ekvivalentne ako postoji konacan
niz elementarnih matrica Qy,Q»,...,Q, takvih da vazi Ay = A;010>...0;s. I na kraju, matrice
A1 i1 A; su ekvivalentne ako postoje elementarne matrice Py, Ps, ..., P 1 Q1,0»,...,Q, takve da
vazi Ay = P....BhPA1010> ... Q. Vrsta-ekvivalencija, kolona-ekvivalencija i ekvivalencija su
relacije ekvivalencije na skupu svih matrica istog tipa. Zaista, refleksivnost sledi iz ¢injenice
da je jedini¢na matrica elementarna matrica. Simetri¢nost sledi iz ¢injenice da su elementarne
matrice regularne. PokaZimo tranzitivnost. Neka za matrice Aj, Ap i Az vazi A} 2 A 1Ay =
As. Tada postoje elementarne matrice Py, Ps,..., P, P, Py,...,P, i Q1,0s,...,0;,0),05,...,0.
takve da vazi Ay = P....P,PIA1Q10Q>...Qs i A3 = P,...PiP[A2Q,05...Q,,. Pa imamo A3 =
P,...PiPP....P,PIA1010Q5...0,0105...0Q., odnosno A| = Aj.

1 33
Zadatok 1.2 Dataje matricaA = | 1 4 3 |. Koriste¢i Gauss-Jordan-ovu metodu odrediti A~".
1 3 4
Resenje.
[1 3 3|1 0 0 1 33 1 00
Al7l = |1 430101010 -110
|1 3 4]0 0 1 00 1|-1 01
1.0 0] 7 -3 -3
~ [0 1 0[-1 1 o0]|=[]Aa"")
| 00 1|-1 0 1
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U prvom koraku prvu vrstu matrice A pomnozili smo sa —1 i dodali drugoj, zatim smo u drugom
koraku prvu vrstu dobijene matrice pomnoZzili smo sa —1 i dodali trecoj. U tre¢em koraku smo
drugu vrstu pomnozili sa —3 i dodali prvoj vrsti, i na kraju u etvrtom koraku smo treéu vrstu
pomnoZili sa —3 i dodali prvoj.

1 00 1 00 1 -3 0 1 0 -3
PpP=|-11 0| P= 01 0| P=1]0 1 0| =01 0
0 0 1 -1 0 1 0 01 0 0 1
Al = Py-P-P-P
1 0 -3 1 -3 0 1 00 1 00
= 0 1 0 0 1 0 |- 1 0 -1 1 0
10 0 1 0 0 1 -1 0 1 0 0 1
1 -3 -3 1 00 7 -3 -3
= 0 1 0 -1 1 0]|=| -1 1
| 0 0 1 -1 0 1 —1 0 1

0]

Sli¢no, koris¢enjem elementarnih transformacija kolona takode moZemo odrediti inverznu
matricu date matrice.

1 3 3
Zadatak 1.3 Data je matricaA= | 1 4 3 |. Koristeci elementarne transformacije kolona
1 3 4
odrediti A"
Resenje.
1 3 37 1 0 07 1 0 0]
1 4 3 1 1 0 0O 1 0
Al (1.3 4 |1 0 1]_ o o0 1| [ 1
[1] 1 o0oo0| |1 3 3| | 7 -3 -3 "[Al]'
010 0O 1 0 -1 1 0
L0 0 1 ] L0 0 1] | -1 0 1 |

U prvom koraku prvu kolonu matrice A pomnoZili smo sa —3 i dodali drugoj, zatim smo u drugom
koraku prvu kolonu dobijene matrice pomnozili smo sa —3 i dodali trecoj. U treCem koraku smo
drugu kolonu pomnoZili sa —1 i dodali prvoj koloni, i na kraju u ¢etvrtom koraku smo trecu kolonu
pomnozili sa —1 i dodali prvoj.

1 -3 0 1 0 -3 1 00 1 0 0
o0=10 10lm=|01 0|lo=|-110|l0=| 010
0 0 1 0 0 1 0 0 1 -1 0 1
Al = 01-0:-03-04
1 =3 0 1 0 -3 1 0O 1 00
= 0 1 0]-[{0 1 Of-{ -1 1 0 010
0 01 00 1 0 1 ~10 1
1 -3 -3 1 00 7 -3 -3
= 0 1 O|-| -1 1 0|=] —1 1 0
0 0 1 10 1 -1 0 1




12 Poglavlje 1. Pseudoinverzne matrice

Ukoliko je matrica A regularna tada postoje elementarne matrice Py, P,...,P.1 Q1,07,..., 0Oy
takve da vazi I = P,...P,PIAQ1Q>... Q5. Nekaje P=P....BP 10 = 010>...0Q,. Matrice P
i Q su regularne kao proizvod elementarnih matrica. MnoZenjem jednakosti P-A - Q = I sleva
matricom P~! i zdesna matricom Q~! dobijamo A = P~!.Q~! = (Q- P)~!. Odakle zaklju¢ujemo

dajeA"'=Q-P.
All | o I1|P o
] e

>~

1 3 3
Zadatak 1.4 Data je matricaA = | 1 4 3 |. Koristeéi elementarne transformacije vrsta i
1 3 4
kolona odrediti A~!.
Resenje.
1 3 3|1 0 0] 1 3 3| 1 0 07
1 4 3/010 01 0|—-1 10
All B 1 34001 _]001(-1 01
[1 } 100 100
010 010
L0 0 1 i | 0 0 1 i
1 0 O] 1 0 07
0O 1 O0|—-1 10
-~ 0O 0 1|-1 01
— |1 3 -3
0O 1 0
10 0 1 i

U prvom koraku prvu vrstu matrice A pomnoZili smo sa —1 i dodali drugoj, zatim smo u drugom
koraku prvu vrstu dobijene matrice pomnozili smo sa —1 i dodali treoj. U tre¢em koraku smo
prvu kolonu pomnozili sa —3 i dodali drugoj koloni, i na kraju u ¢etvrtom koraku smo prvu kolonu
pomnoZili sa —3 i dodali trecoj.

[ 1 0 0] 1 00
PA=|-110|PR=| 010
0 0 1 | ~1 0 1
[1 =3 0] 1 0 =3
0i=|10 10|0=|01 0
0 0 1 | 00 1
1007 100 1.0 0
P=P-P=| 010 -1 10|=|-110
-1 0 1] | 001 | 1 0 1
(1 =3 07 [1 0 =3 (1 -3 -3
0=0-0,=|0 10 01 o0|=|0 1 0
0 0 1] [0o0 1 0 0 1
1 -3 -3 1 00 7 -3 -3
A'=0.P=|0 1 0 -1 10|=|-1 1 o0
0 0 1 -1 0 1 -1 0 1
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3 -3
Zadatak 1.5 Data je matricaA= | 2 -3
0 -1
odrediti A"
Resenje.
(3 -3 4/1 0 0
Alll = 2 -3 4(01 0
0 -1 110 0 1
1 0 0| 1 -1 0
= 0 -3 4/-2 30
0 -1 1, 0 0 1
1 0 0 1 -1
= 0O -1 1| O
0 0 1,-2 3
1 0 0] 1 -1 O
= 0102 3 —4
00 1|-2 3 -3

—

I

12

12

. Koristeci elementarne transformacije vrsta

1 001 -1 0

2 -3 4 1 0

0 -1 10 0 1

1 00} 1 -1 0
0 -1 1 0 01
0 -3 4/-2 30

1 oL 1 -1 O
0O -1 0] 2 -3 4
0 11-2 3 =3

1A,

U prvom koraku drugu vrstu matrice A pomnoZili smo sa —1 i dodali prvoj, zatim smo u drugom
koraku prvu vrstu dobijene matrice pomnoZzili smo sa —2 i dodali drugoj. U tre€em koraku smo
zamenili mesta drugoj i trecoj vrsti. U Cetvrtom koraku smo drugu vrstu pomnoZili sa —3 i dodali
trecoj. U petom koraku smo treéu vrstu pomnoZili sa —1 i dodali drugoj. I na kraju, u Sestom
koraku smo drugu vrstu pomnoZili sa —1. Dakle, imamo sledece elementarne matrice

Ps-Ps-Py-P3-Py- Py

(1 00 1
0 -1 0[]0
0 01 0
(1.0 0 1
00 1]-|-2
0 10 0
(1 0] 1
0 —1 1 0
0o o0 1] |0
10 o] T
01 —4 -
01 -3

- o O S = O S = O

00 100
1 0[P=|001
0 1 010
0 1 00
~1 | P=]0 =10
1 0 01
1 00
1110 1
0 -3 1
0 1 -1 0
ol-lo 10
1 0 01
0 1 -1 0
1|2 30
-3 0 01
10 1 -1 0
30|=|-2 3 —4
0 1 -2 3 =3
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1 2 -1
Zadatak 1.6 Data je matrica A = | —1 1 2 |. Koristeci elementarne transformacije
—1 1
kolona odrediti A~!,
Resenje.
1 2 —1] [ 1 0 0] [ 1 0 0] [ 1
—1 1 2 -1 31 -1 1 3 —1
[A ] 2 -1 1 2 -5 3 2 3 -5 2
ry 1o of | 1t =21 | 11 =2 |1
0O 1 O 0O 1 0 00 1 0
. 0 0 1| . 0 0 1 | | 0 1 0| | 0
[ 10 0 1 0 0 [ 1 0 0
-1 1 0 -1 1 0 0 1 0
2 3 1 0 0 1 0 0 1
= 11 || & _+ s |F| 3 _1 s
14 14 14 14 14 14 14
1 2 3 1 5 3 1
00 —5 i 4 W 4 1
0 1 3 _6 3 3 L 3 3
L 14 L 14 14 14 L " 14 14 14 J
1 3 -1 5
All=—1 5 3 -1
Bl s 3

U prvom koraku prvu kolonu matrice A pomnoZili smo sa —2 i dodali drugoj, zatim smo u drugom
koraku prvu kolonu dobijene matrice dodali trecoj. U tre¢em koraku smo zamenili mesta drugoj
i treoj koloni. U Cetvrtom koraku smo drugu kolonu pomnozili sa —3 i dodali trecoj. U petom
koraku smo tre¢u kolonu pomnozili sa —ﬁ. U Sestom i sedmom koraku smo pomnoZili tre¢u
kolonu sa —3 i —2 i dodali je drugoj i prvoj koloni. I na kraju, u osmom koraku smo dodali drugu
kolonu prvoj. Zapisano pomocu elementarnih matrica imamo:

1 =20
Q=[0 10
0 01
10 0
Qs=[0 1 0
1

00 —5

ATl =

[ 1

= |0

0

[ 1

0

0

[ 1

= |0

0

O =

Q¢ =

S O =

1
0
0

S = O

- O

-3

-2 0 10
1 o]0 1
0 1 00

0 0 1

10 0

0 —4 0

-2 1 10
10 00
0 1 0 1

1
01| 0=
1

0
01| 07=
1

01:02-03-04-05-06-07- 08

17 [1
0 0
1] |o
0 0]
10
301 |
0 1
1 0
-3 0

S O =
- o O

O =

— O O
S = O

O =

E‘ww o

S = O

- O O

o o

—_— —

S = O
i)

S = O

S = O

o O

- o O
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11 -5 10 0 TR
= 00 1 1 1 0| = 1% 1% _117
01 -3 2 3 L 1 5 3
14 14 14 -1 7 T
14 14 14 0
1 2 1
Zadatak 1.7 Data je matricaA = | 3 2 3 |. Koristeéi elementarne transformacije vrsta i
11 2
kolona odrediti A~!.
Resenje.
1 2 1|1 0 0] 1 21 1 0 07
323|010 0 -4 0/-310
Al _ 1 1.2/00 1 _]10 -1 1]-1 0 1
1 N 1 00 |1 00
010 0 10
|0 0 1 i L0 0 1 i
1 211 o007 [121] 1 00]
3 1
0 10 % _% 0 010 35 -0
~ |0 -1 1|-1 01|00 1|—F —5 1
1 00 1 00
0O 10 010
L0 01 i 00 1
(10 1 007 ]
3 1
o 1 0] 3 —5 O
1 1
~ |0 0 —3 3 |
1 -2 -1
0o 1 0
0 0 1 |
1 0 0 1 -2 —1
- 3 1 —
P= 7 —1 0 o=10 1 O
11 0 0 1
7 !
1 -2 -1 100 -3 3 -l
-1 3 1 3 1
0 0 1 _1 1 _1_1
g g 4 4

U prvom koraku prvu vrstu matrice A pomnozili smo sa —3 i dodali drugoj, zatim smo u drugom
koraku prvu vrstu dobijene matrice pomnoZili smo sa —1 i dodali tre¢oj. U treCem koraku smo
drugu vrstu pomnozili sa —%. U cCetvrtom koraku smo drugu vrstu dodali trecoj. I na kraju u petom
i Sestom koraku smo prvu kolonu pomnoZzili sa —2 i —1 i dodali redom drugoj i trecoj koloni.

100 100 1 00 100
P=|-310|Ph=| 010[PB=[0— 0[PA=[010
00 1 -1 0 1 0 01 01 1

1 -2 0 10 —1

Q) = 1 0|Q=|01 0

0 01 00 1
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1 00 00 1 00 1 00
= |0 10 0 —1 0 10o[-|-310
| 0 1 1 0 0 1 -1 0 1 0 0 1
[ 1 00 1 00 1 00
1 3 1
1 — 1 1
[0 —3 1 bol -3 —3 1
1 -2 0 1 0 —1 1 -2 -1
0=01-0= 1 0 0 1 0]l=1]0 1
0 0 1 0 0 1 0 0 1
1 -2 -1 100 -3 3 !
—1 3 1 3 1
0 0 1 _1 1 D S B
4 4 1 1
O
1 0 0O
) ) 1 100
Zadatalk 1.8 Odrediti inverznu matricu Pascal-ove matrice Py = 121 0
1 3 3 1
ReSenje.
1 0 0 0|1 0 O O 1 0 0O 1 0 0O
[P ‘I] _ 110001 0O0(_]01O0O0[-11TS0O0
4 - 1 210/0010]| [021T0]-101P0
|1 33 1,0 0 01 03 3 1|—-1 0 01
1 0 0 O 1 0 0 0 1 0 00 1 00
~ 01 0 0]-—1 1 00| [0 T1TO0O0]-1 1 0 0
B 0010 1 =210 |[0O0T1O0 1 -2 1 0
10 0 3 1 2 -3 0 1 0 0 0 1]-1 3 -3 1
= [1|pP"]

U prvom, drugom i tre¢em koraku prvu vrstu matrice P4 pomnoZili smo sa —1 i dodali drugoj, trecoj
i Cetvrtoj vrsti, zatim smo u Cetvrtom i petom koraku drugu vrstu dobijene matrice pomnozili redom
sa —2 i —3 1 dodali trecoj i Cetvrtoj vrsti. I na kraju u Sestom koraku smo trecu vrstu pomnoZili sa
—3 1 dodali Cetvrtoj vrsti.

1 0 00
—1 1 00
—1 _
B = 1 -2 10
-1 3 -3 1
O
1 2 3 4
. . 1 4 9 16
Zadatak 1.9 Odrediti inverznu matricu Vandermonde-ove matrice V4 = 1 8 27 64
1 16 81 256
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Resenje.

I

1%

1 2 3 47 [ 1 0 0 07 [ 1 0 0 07
1 4 9 16 1 2 6 12 1 2 0 0
1 8 27 64 1 6 24 60 1 6 6 24
1 16 81 256 | (1 14 78 252 | | 1 14 36 168
1 0 O o| (1 -2 -3 4| |1 =2 3 8
0O 1 0 0 0 1 0 0 0 1 -3 -6
0 0 1 0 0 O 1 0 0 O 1 0
o 00 1] Lo o o 1] Lo o o 1]
1 0 0 0] [ 1 0 0 0] i 1 0 0 0]
1 1 0 0 1 1 0 0 1 1 0 0
1 3 1 1 1 3 1 0 1 3 1 0
1 7 6 7 1 7 6 1 0 0 0 1
O 2 T D e R e R I Y S B
o Lbd| Jo b s
1 1 1 1 7 7 1
0 0 5 O 0 0 § —% & 6 6 &
0 0 0 5| Lo 0o 0o 5| [-35% % —5
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U prvom, drugom i tre€em koraku prvu kolonu matrice V4 pomnoZili smo redom sa —2, —3 i
—4 i dodali drugoj, trecoj i Cetvrtoj koloni. Zatim smo u ¢etvrtom i petom koraku drugu kolonu
dobijene matrice pomnoZili redom sa —3 i —6 i dodali trecoj i Cetvrtoj koloni. U Sestom koraku
smo drugu kolonu podelili sa 2. U sedmom koraku smo trecu kolonu podelili sa 6. U osmom
koraku smo Cetvrtu kolonu podelili sa 24. Zatim smo u devetom koraku od Cetvrte kolone oduzeli
tre¢u. U desetom, jedanaestom i dvanaestom koraku smo ¢etvrtu kolonu pomnozili sa —6, =71 —1
i dodali je redom trecoj, drugoj i prvoj koloni. U trinaestom i Cetrnaestom koraku smo trecu kolonu
pomnoZili sa —3 i —1 i dodali je redom drugoj i prvoj koloni. I na kraju u petnaestom koraku smo
drugu kolonu pomnozili sa —1 i dodali prvoj koloni.
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Zadatak 1.10 Odrediti inverznu matricu Hilbert-ove matrice Hy =
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Poglavlje 1. Pseudoinverzne matrice

18

Resenje.
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1.7 Inverzne maftrice
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